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В 2014 году Rakesh Batra, Sachin Vashistha и Rajesh Kumar в
работе [1] ввели следующий новый тип отображений-сжатий метри-
ческого пространства (X, d).

Определение 1. [1, Определение 3.1] Зафиксируем любое отобра-
жение g : X → X. Тогда отображение T : X → X называется
(F -g) – сжатием, если существует такое τ > 0, что ∀x, y ∈ X,
где T (x) 6= T (y), g(x) 6= g(y) верно:

τ + F (d(T (x), T (y))) ≤ F (d(g(x), g(y))). (1)

где функция F : R+ → R удовлетворяет следующим условиям:

(F1) F – строго возрастающая функция, то есть ∀a, b ∈ R, таких
что a < b , выполняется F (a) < F (b) ;

(F2) Для любой последовательности {an}n∈N положительных чи-
сел limn→∞ F (an) = −∞ тогда и только тогда, когда
limn→∞ an = 0

(F3) Существует такое k ∈ (0, 1) что lima→+0 a
kF (a) = 0 ;

Одним из основных результатов работы [1] является следующая
теорема:

Теорема 1. [1, Теорема 3.9] Определим метрическое пространство
(X, d) и отображение T : X → X, которое является (F − g) – сжа-
тием, причем T (X) ⊆ g(X). Тогда, если выполнено одно из условий:

1) (X, d) – полное метрическое пространство и отображения T
и g в X коммутируют и непрерывны;

2) g(X) – полное подпространство в X;

то g и T имеют точку совпадения x∗ ∈ X с единственным общим
значением w = g(x∗) = T (x∗).
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Текущая секция

В докладе рассматривается аналогичная задача о совпадениях
для случая n отображений (n ≥ 2). Получен следующий результат.

Теорема 2. Пусть задано метрическое пространство (X, d),
отображения gj : X → X, ∀j = 1, 2, ...n, и функция F : R+ → R,
удовлетворяющая условиям (F1)-(F3) предыдущего определения,
причем g1(X) ⊆ g2(X) ⊆ ... ⊆ gn(X). Пусть существует фик-
сированное τ > 0 такое, что для любых x, y ∈ X,x 6= y, и
n−1
Σ

k=1
d(gk(x), gk(y)) 6= 0,

n

Σ
k=2

d(gk(x), gk(y)) 6= 0, выполнено неравен-
ство:

τ + F (
n−1
Σ
j=1

d(gj(x), gj(y))) ≤ F (
n

Σ
j=2

d(gj(x), gj(y))). (2)

Пусть также выполнено одно из условий:

1) (X, d) – полное метрическое пространство и отображения g1,
g2,...gn−1, gn коммутируют и непрерывны в X;

2) gn(X) - полное пространство, и образы gj(X) замкнуты в
gn(X), j = 1, ..., n− 1.;

Тогда отображения g1, g2,...gn имеют точку совпадения x∗ ∈ X с
единственным общим значением w = g1(x∗) = g2(x∗) =...= gn(x∗).
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